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$\mathrm{C}^{*}-$ (stable rank) $\mathrm{C}^{*}-$
$\mathrm{R}\mathrm{i}\mathrm{e}\mathrm{f}\mathrm{f}\mathrm{e}\mathrm{l}[\mathrm{R}]$
1. $\mathfrak{U}$ $\mathrm{C}^{*}-$ $\mathfrak{U}$ (stable $\mathrm{r}\mathrm{a}\mathrm{n}\mathrm{k}$ ) $\mathrm{S}\mathrm{r}(\mathfrak{U})$
: $\epsilon>0$ $\mathfrak{U}^{n}$ $(a_{i})_{i=1}^{n}$ $\mathfrak{U}^{n}$





Rieffel 3 $ax+b$ $\mathrm{C}^{*}-$
:
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$\mathrm{s}\mathrm{r}(C^{*}(G))=1\Leftrightarrow G\cong \mathbb{R}\Leftrightarrow\dim_{\mathbb{C}}(6^{*})G=1$ .
I :
3[S.T2]. $G$ $I$ )$1$ :
$\mathrm{s}\mathrm{r}(C^{*}(G))=(2\dim_{\mathbb{C}}(6^{*})^{G})\wedge\dim G$ .
:




5. $G$ $I$ :
$\dim_{\mathbb{C}}\hat{R}_{1}^{S}\leq \mathrm{s}\mathrm{r}(c^{*}(G))\leq 2\dim_{\mathbb{C}}\hat{R}_{1}^{S}$
$\hat{R}_{1}^{S}$ $S$ $\hat{R}_{1}$
. $G\cong R\rangle\triangleleft S$ $C^{*}(G)\cong c*(R)\lambda$
$S$ . Pukanszky $|J$ [Pu] :
$G$ $G$ 1
$\hat{R}$ $\hat{R}_{\text{ } _{ }}$ $C^{*}(R)$ $\prime x_{R}$
:
$0arrow\sim \mathrm{J}_{R}arrow C^{*}(R)arrow C_{0}(\hat{R}_{1})arrow 0$.
$\hat{R}_{1}$ $S$ :
$0arrow 3_{R}\lambda Sarrow C^{*}(R)\rangle\triangleleft Sarrow C_{0}(\hat{R}_{1})\lambda Sarrow \mathrm{O}$.
$(\hat{R}_{1})^{S}$ $\hat{R}_{1}$ $S$
$0arrow C_{0}(\hat{R}_{1}\backslash \hat{R}_{1}^{S})\rangle\triangleleft Sarrow c_{\mathit{0}}(\hat{R}_{1})\lambda Sarrow C_{0}(\hat{R}_{1}s)\otimes C^{*}(S)arrow \mathrm{O}$ .
$\prime x_{R}\rangle\triangleleft S$




. $G$ $I$ $\mathrm{s}\mathrm{r}(C^{*}(G))=1$
$G\cong \mathbb{R}\cross S$ $S$




$C^{*}(G)\cong C^{*}(\mathbb{R}n)x\mathrm{S}\mathrm{p}\mathrm{i}\mathrm{n}(n)\cong C_{0}(\mathbb{R}n)\lambda \mathrm{S}\mathrm{p}\mathrm{i}\mathrm{n}(n)$
Spin $(n)$ $c_{\mathit{0}}(\mathbb{R}^{n})$ $\mathbb{R}^{n}$
$\mathbb{R}^{n}$ $\{0\}$ Spin $(n)$ :
$0arrow C_{0}(\mathbb{R}^{n}\backslash \{0\})\rangle\triangleleft \mathrm{S}\mathrm{p}\mathrm{i}\mathrm{n}(n)arrow C_{0}(\mathbb{R}^{n})\lambda \mathrm{S}\mathrm{p}\mathrm{i}\mathrm{n}(n)arrow C^{*}(\mathrm{S}\mathrm{p}\mathrm{i}\mathrm{n}(n))arrow \mathrm{O}$ .
Spin $(n)$ $C^{*}(\mathrm{S}\mathrm{p}\mathrm{i}\mathrm{n}(n))\cong\oplus \mathrm{s}_{\mathrm{P}}\mathrm{i}\mathrm{n}(n)^{\wedge}Mk(\mathbb{C})$. $\mathbb{R}^{n}\backslash \{0\}\approx \mathbb{R}\cross S^{n-1}$
Spin $(n)$ $S^{n-1}\cong \mathrm{s}\mathrm{o}(n)/\mathrm{S}\mathrm{O}(n-1)$ $\mathrm{S}\mathrm{O}(n)/\mathrm{S}\mathrm{O}(n-1)\cong$
Spin$(n)/\Gamma$ Spin $(n)$ $\Gamma$
$C_{0}(\mathbb{R}^{n}\backslash \{0\})\rangle\triangleleft \mathrm{S}\mathrm{p}\mathrm{i}\mathrm{n}(n)\cong C_{0}(\mathbb{R}\cross S^{n-1})\lambda \mathrm{S}\mathrm{p}\mathrm{i}\mathrm{n}(n)$
$\cong C_{0}(\mathbb{R})\otimes c_{0}(\mathrm{S}_{\mathrm{P}^{\mathrm{i}\mathrm{n}(n)}}/\Gamma)\rangle\triangleleft \mathrm{S}\mathrm{p}\mathrm{i}\mathrm{n}(n)$
$\nearrow^{\text{ }}$ (imprimitive) [ $\mathrm{G}$ ;Corollary 2.10]




A. $G$ $I$ )$1$ :
$\mathrm{s}\mathrm{r}(C^{*}(G))=(2\dim_{\mathbb{C}}\hat{R}_{1}^{S})\wedge(\dim R1)$
$G$






$\mathrm{s}\mathrm{r}(C_{r}^{*}(G))=(\mathrm{r}\mathrm{r}([G, G])(\dim(z_{G})^{\wedge}+1))\wedge 2$ ,
$[G, G]$ $G$ $Z_{G}$ $G$
:
8 [Su]. $G$ $I$ $R$
:
$\mathrm{s}\mathrm{r}(C^{*}r(G))=\{$
1X $l\ddagger \mathrm{f}2$ $\mathrm{r}\mathrm{r}(G/R)=1\text{ }\neq_{\ovalbox{\tt\small REJECT} \mathrm{D}}\mathrm{B}\wedge$
2 $\mathrm{r}\mathrm{r}(G/R)\geq 2$




B. $G$ $I$ :
$\mathrm{s}\mathrm{r}(C_{r}^{*}(G))=(\mathrm{r}\mathrm{r}(G/R)(\dim\hat{R}+1))\wedge 2$ .
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